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1.- Aurkitu analitiko eta grafikoki  funtzioaren definizio-eremua: 
 

2 22

2 2 2

21( , )
1 2

x y xxf x y
y x y x

+ −−
= +

− + +
 

 
 

{ }2 2 2 2 2 2 2( , ) /1 0,1 0, 2 0, 2 0D x y x y x y x x y x= ∈ − ≥ − > + − ≥ + + >  
21 0 1 1x x− ≥ ⇔ − ≤ ≤  
21 0 1 1y y− > ⇔ − < <  

2 2 2 22 0 ( 1) 1x y x x y+ − ≥ ⇔ − + ≥  
2 2 2 22 0 ( 1) 1x y x x y+ + > ⇔ + + >  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

X 
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2.- Aurkitu analitiko eta grafikoki honako funtzio hauen definizio-eremua: 
 

a) ( ) ( )2 2( , ) L 1 L 1f x y x y= − − −  

b) ( )
( )

2

2

L 1
( , )

L 1

x
g x y

y

−
=

−
 

Berdinak dira f eta g funtzioak? 
 
 
a) { } { }2 2 2 2( , ) /1 0,1 0 ( , ) / 1 1, 1 1D x y x y x y x y= ∈ − > − > = ∈ − < < − < <   
 
 
 
 
 
 
 
 
b) ( ){ }2 2 2 2( , ) /1 0,1 0, L 1 0D x y x y y= ∈ − > − > − ≠  

21 0 1 1x x− > ⇔ − < <  
21 0 1 1y y− > ⇔ − < <  

2 2L(1 ) 0 1 1 0y y y− ≠ ⇔ − ≠ ⇔ ≠  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
f eta g ez dira funtzio berdinak.  
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3.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( ) ( )
2 2

arcsin( )( , ) L 1 L 1
4 9 1

x yf x y x y
x y

−
= + − + −

+ −
 

 
 

{ }2 2 2( , ) / 1 1,4 9 1 0,1 0,1 0D x y x y x y x y= ∈ − ≤ − ≤ + − > − > − >  
(1) 1 1 1 1x y x y x− ≤ − ≤ ⇔ − ≤ ≤ +  

(2) 
2 2

2 2 2 24 9 1 0 4 9 1 1
1/ 4 1/ 9
x yx y x y+ − > ⇔ + > ⇔ + >  

(3) 1 0,1 0 1, 1 1 1, 1 1x y x y x y− > − > ⇔ < < ⇔ − < < − < <  
 
 

  
(1)    (2)    (3) 
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4.-  Aurkitu analitiko eta  grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua  

                                             
L(4 )

( , )
arcsin

2

x x y
f x y

x
⋅ − −

=
 
 
 

                                 

 
 

2( , ) / L(4 ) 0, 4 0, arcsin 0, 1 1
2 2
x xD x y x x y x y  = ∈ ⋅ − − ≥ − − > ≠ − ≤ ≤  

  
  

• 1 1 2 2
2
x x− ≤ ≤ ⇔ − ≤ ≤  

• arcsin 0 0 0
2 2
x x x  ≠ ⇔ ≠ ⇔ ≠ 

 
 

• 4 0 4x y x y− − > ⇔ + <  

• 
0 L(4 ) 0 0 4 1

L(4 ) 0 edo
0 L(4 ) 0 0 4 1

x x y x x y
x x y

x x y x x y

 ≥ ∧ − − ≥ ⇔ ≥ ∧ − − ≥
⋅ − − ≥ ⇒ 
 ≤ ∧ − − ≤ ⇔ ≤ ∧ − − ≤

  
0 3

edo
0 3

x x y

x x y

 ≥ ∧ + ≤
⇔ 
 ≤ ∧ + ≥

 

 
 
 
 
 

Y 

X 
2 3 4 -2 
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5.-  Aurkitu analitiko eta  grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua  

                                             sin( , ) L(3 )xf x y x y
xy

π= + − −                                  

 
 

sin( , ) / 0, 0, 3 0xD x y xy x y
xy

π
 

= ∈ ≠ ≥ − − > 
 

  

 
• 0 0 0xy x y≠ ⇒ ≠ ∧ ≠  

• 

0 0
sin 0 0

0 0sin 0
0 0

sin 0 0
0 0

x y
x xy

x yx
xy x y

x xy
x y

 > ∧ >
≥∧ > ⇒  < ∧ < ≥ ⇒ 

> ∧ < ≤∧ < ⇒  < ∧ >

 

 
• Eta [ ]sin 0 2 , (2 1)

k
x x k kπ π

∈
≥ ⇔ ∈ +



  

 
• 3 0 3x y x yπ π− − > ⇔ + <  

 
 
 
 
 
 
 

X 

Y 

3π

3π

3π−

3π− 2π2π−
π− π

0
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6.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo  funtzioaren definizio-eremua: 

2 2

12( , ) arcsin 1
3 1 ( 1) ( 1)

x yyf x y
x y

− − = − +  − − − − 
 

 
 

2 2 2
2 2

12( , ) / 1 1 1, 0 1 ( 1) ( 1) 0
3 1 ( 1) ( 1)

x yyD x y x y
x y

 − −
= ∈ − ≤ − ≤ ≥ ∧ − − − − ≠ 

− − − − 
  

 

• 2 21 1 1 0 2 0 3
3 3
y y y− ≤ − ≤ ⇔ ≤ ≤ ⇔ ≤ ≤  

 
• 2 2 2 21 ( 1) ( 1) 0 ( 1) ( 1) 1x y x y− − − − ≠ ⇔ − + − ≠  

 

• 

2 2 2 2

2 2

2 2 2 2

1 1
1 0

1 1
1 ( 1) ( 1) 0 ( 1) ( 1) 1

1
0 edo

1 ( 1) ( 1)
1 1

1 0
1 1

1 ( 1) ( 1) 0 ( 1) ( 1) 1

y x x
x y

y x x
x y x y

x y
x y

y x x
x y

y x x
x y x y

 ≤ − ∀ ≥
− − ≥ ⇒  ≤ − ∀ < 

 − − − − > ⇔ − + − <− − ≥ ⇒ 
− − − −  ≥ − ∀ ≥ − − ≤ ⇒  ≥ − ∀ <  − − − − < ⇔ − + − >

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 2( 1) ( 1) 1x y− + − =

X 

Y 
3y =
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7.-  Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua  

( ) ( )
2 2

arcsin 1
( , ) L L

1x

x y
f x y y x

e y x y

+ −
= − +

− ⋅ + −
 

 
 

{ }2 2 2( , ) / 0, L 0, 1 1 1, 0, 1 0xD x y x y x x y e y x y= ∈ > − > − ≤ + − ≤ − > + − >  
 

• 0x >  
 

• 
L 0 L

L
0

x
x x

y x y x
x y e

e y y e
− > ⇔ > 

⇒ < <
− > ⇔ < 

 

 
 
• 1 1 1 2x y x y− ≤ + − ≤ ⇔ + ≤  
 
• 2 2 2 21 0 1x y x y+ − > ⇔ + >  

 

Y 

X 2 

-2 

-1 

1 

2 

xy e=  

Ly x=  

1 
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8.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua:  

2 2

2( , ) arcsin 1
3 1 ( 1) ( 1)

x yyf x y
x y

− = − +  − − − − 
 

 
 

2 2 2
2 2

2( , ) / 1 1 1, 0, 1 ( 1) ( 1) 0
3 1 ( 1) ( 1)

x yyD x y x y
x y

 − 
= ∈ − ≤ − ≤ ≥ − − − − ≠ − − − − 

  

 

• 2 21 1 1 0 2 0 3
3 3
y y y− ≤ − ≤ ⇔ ≤ ≤ ⇔ ≤ ≤  

 
• 2 2 2 21 ( 1) ( 1) 0 ( 1) ( 1) 1x y x y− − − − ≠ ⇔ − + − ≠  

 

• 

2 2

2 2
2 2

0 1 ( 1) ( 1) 0
0

1 ( 1) ( 1)
0 1 ( 1) ( 1) 0

x y x y
x y

x y
x y x y

 − ≥ ∧ − − − − >
− ≥ ⇒ ∨− − − −  − ≤ ∧ − − − − <

 

 
2 2

2 2

( 1) ( 1) 1

( 1) ( 1) 1

y x x y

y x x y

 ≤ ∧ − + − <
⇔ ∨
 ≥ ∧ − + − >

 

 
 
 
 
 
 

X 

Y 

3y =  

y x=  

2 2( 1) ( 1) 1x y− + − =  

0y =  
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9.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua:  
2

2

arcsin(| | | 1| 2)( , ) L( 2 )
2

x yf x y x y
y x

+ − −
= − + −

+ +
 

 
 

{ }2 2 2( , ) / 1 | | | 1| 2 1, 2 0, 2 0D x y x y y x x y= ∈ − ≤ + − − ≤ + + > + − >  
 

• 1 | | | 1| 2 1 1 | | | 1| 3x y x y− ≤ + − − ≤ ⇔ ≤ + − ≤  
 

Bi erronboren arteko eskualdea da. 
 

• 2 22 0 2y x y x+ + > ⇔ > − −  
 
            2 2y x= − −  parabola da, erpina (0, 2)−  puntuan daukana. 
 

• 2 22 0 2x y y x+ − > ⇔ < +  
 

      2 2y x= +  parabola da, erpina (0,2)  puntuan daukana. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

X 
1 

-2 

4 

(0, 2) D− ∉  

(0, 2) D∉  
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10.-  Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
 

( ) ( )( )2 2( , ) arcsin( 2) 2 1 2 L 1 2 1f x y y x y x y= − + − − − − ⋅ − + − −  

 
 

( ) ( ){ }2 22( , ) / 1 2 1,2 1 2 0, 1 2 1 0D x y y x y x y= ∈ − ≤ − ≤ − − − − ≥ − + − − >  

 
• 1 2 1 1 3y y− ≤ − ≤ ⇔ ≤ ≤  

 
• 2 1 2 0 1 2 2x y x y− − − − ≥ ⇔ − + − ≤  

 
• ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 21 2 1 0 1 2 1x y x y− + − − > ⇔ − + − >  

 
 
 

3y =  

1y =  

X 

Y 

1 

2 
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11.-  Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
 

( ) ( )2 2( , ) 1 L 1 L 3f x y x y x y x y= − ⋅ + + − + − −  
 
 

{ }2 2 2( , ) /1 0, 1 0, 3 0D x y x y x y x y= ∈ − ⋅ ≥ + − > − − >  
 

2 2 2 21 0 1 1 1 1x y x y xy xy− ⋅ ≥ ⇔ ⋅ ≤ ⇔ ≤ ⇔ − ≤ ≤  
 

1 0 1x y x y+ − > ⇔ + >  
 
3 0 3x y x y− − > ⇔ + <  
 
 
 
 
 

Y 

X 

1 

3 

D∉  

1xy =  1xy = −  

0 -1 1 

-1 

3 -3 

-3 

1xy =  1xy = −  
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12.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua:  

( ) ( )
2

2

L( 1 )( , ) arcsin 1 | | | 1| 1 x yf x y x y x y
y x
+ −

= ⋅ − ⋅ + − − +
+

 

 
 

( ) ( ){ }2 2 2( , ) / 1 1, 1 | | | 1| 1 0, 1 0, 0D x y x y x y x y y x= ∈ − ≤ ≤ − ⋅ + − − ≥ + − > + >  
 
• 1 1x− ≤ ≤  

• ( ) ( )

1 0 1
eta eta
| | | 1| 1 0 | | | 1| 1

1 | | | 1| 1 0 edo edo
1 0 1
eta eta
| | | 1| 1 0 | | | 1| 1

y y

x y x y
y x y

y y

x y x y

 − ≥  ≤ 
  
  
  + − − ≥ + − ≥  

− ⋅ + − − ≥ ⇒ ⇔ 
 − ≤ ≥     
  + − − ≤ + − ≤  

 

 
• 2 21 0 1x y y x+ − > ⇔ < +  
 
• 2 20y x y x+ > ⇔ > −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

X 

1 

2 

(0,0) D∉  

(0,1) D∉  

1y =  

1x =  1x = −  

0 

2y x= −  

2 1y x= +  
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13.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

2 2 2 2

2 2

L( 3)( , )
1

x y x yf x y y
x yxy

+ − −
= +

+−
 

 
 

2 2
2 2 2 2 2

2 2( , ) / 3 0, 1 0, 0, 0x yD x y x y xy x y
x y

 −
= ∈ + − > − > ≥ + ≠ + 

  

 
2 2 2 23 0 3x y x y+ − > ⇔ + >  

 
 
 
 
 
 
 
 

1 0 1xy xy− > ⇔ >    
2 2

2 2 2 2
2 2 0 0x y x y x y x y

x y
−

≥ ⇔ − ≥ ⇔ ≥ ⇔ ≥
+

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 2 0 ( , ) (0,0)x y x y+ ≠ ⇔ ≠  
Eta zati guztien arteko ebakidura, honako definizio-eremua emango digu: 

Y 

X 
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14.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
2 2

2 2

2 2

1( , ) 1
L

f x y x y
x y
x y

= + − −
 +
 − 

 

 
 

2 2 2 2
2 2 2 2 2

2 2 2 2( , ) / L 0, 0, 0,1 0x y x yD x y x y x y
x y x y

  + + = ∈ ≠ > − ≠ − − ≥  − −   
  

 
2 2 2 2

2 2 2 2
2 2 2 2L 0 1 0x y x y x y x y y

x y x y
 + +

≠ ⇔ ≠ ⇔ + ≠ − ⇔ ≠ − − 
 

2 2

2 22 2

( , ) (0,0)
0

0
x yx y

x y x yx y
≠+

> ⇒  − > ⇔ >− 
 

2 2 0x y x y− ≠ ⇔ ≠  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 2 2 21 0 1x y x y− − ≥ ⇔ + ≤  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Eta zati guztien ebakidura honako eremu hau ematen digu: 

X 

Y 

Y 

X 

X 

Y 
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15.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( ) 2 2 2( , ) L( (1 )) arcsin 1 x y xf x y y x x y e + −= ⋅ − + + + −  
 
 

{ }2 22 2( , ) / (1 ) 0, 1 1,1 0x y xD x y y x x y e + −= ∈ ⋅ − > − ≤ + ≤ − ≥  

 

• 
0 1 0 0 1

(1 ) 0
0 1 0 0 1

y x y x
y x

y x y x
> ∧ − > ⇔ > ∧ <

⋅ − > ⇒  < ∧ − < ⇔ < ∧ >
 

 
• 1 1 1x y x y− ≤ + ≤ ⇔ + ≤  

 
• 

2 2 2 22 2 2 2 2 21 0 1 2 0 ( 1) 1x y x x y xe e x y x x y+ − + −− ≥ ⇔ ≤ ⇔ + − ≤ ⇔ − + ≤  
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16.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

2( , ) L( 1) arcsin arccos
2 2
x yf x y xy x xy   = − + + + −   

   
 

 
 

2 2( , ) / 1 0, 1 1, 1 1, 0
2 2
x yD x y xy x xy = ∈ − > − ≤ ≤ − ≤ ≤ − ≥ 

 
  

• 1 0 1xy xy− > ⇔ >  

• 1 1 2 2
2
x x− ≤ ≤ ⇔ − ≤ ≤  

• 1 1 2 2
2
y y− ≤ ≤ ⇔ − ≤ ≤  

• 2 0
( ) 0

0
x x y

x xy x x y
x x y
≥ ∧ ≥

− = − ≥ ⇒  ≤ ∧ ≤
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

X 

Y 

2

2

2−

2−

y x=

1xy =

1xy =
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17.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
2 2 2L( ( ))( , ) arctan

cosx

x x y xf x y
ye y y x

π  ⋅ − −
= ⋅  

− ⋅ −  
 

 
 

{ }2 2 2 2( , ) / ( ) 0, 0, cos 0, 0xD x y x x y e y y x yπ= ∈ ⋅ − − > − > − > ≠  
 

0
cos

cos 0 cos

x x
xe y y e

x y e
y x y x

− > ⇔ <
⇒ < <

− > ⇔ > 
 

 
2 2 2 2 2 2

2 2 2

2 2 2 2 2 2

0 0 0
( ) 0

0 0 0

x x y x x y
x x y

x x y x x y

π π
π

π π

 > ∧ − − > > ∧ + <
 ⋅ − − > ⇒ ∨⇔ ∨ 
 < ∧ − − < < ∧ + > 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

xy e=  

cosy x=  

2 2 2x y π+ =  

X 

Y 
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18.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( )2 2 2L( sin )( , ) arctan
x

y xf x y x y
xy e y

π
−

−
= + − −

−
 

 
 

{ }2 2 2 2( , ) / sin 0, 0, 0, 0xD x y y x e y xy x yπ−= ∈ − > − > ≠ − − ≥  
 

0
sin

sin 0 sin

x x
xe y y e

x y e
y x y x

− −
−− > ⇔ <

⇒ < <
− > ⇔ > 

 

 
2 2 2 2 2 20x y x yπ π− − ≥ ⇔ + ≤  

 
0 0 , 0xy x y≠ ⇒ ≠ ≠  

 

xy e−=  

siny x=  

2 2 2x y π+ =  

X 

Y 
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19.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

2 2( , ) L ( 4 4 6) ( 1)f x y x y x y xy = + − − + ⋅ −   
 
 

{ }2 2 2( , ) /( 4 4 6) ( 1) 0D x y x y x y xy= ∈ + − − + ⋅ − >  
 

2 2

2 2

2 2

4 4 6 0 1 0
( 4 4 6) ( 1) 0

4 4 6 0 1 0

x y x y xy
x y x y xy

x y x y xy

 + − − + > ∧ − >
+ − − + ⋅ − > ⇒ ⇔∨
 + − − + < ∧ − <

 

 
(*) 2 2 2 24 4 6 0 ( 2) ( 2) 2x y x y x y+ − − + = ⇔ − + − =  
 

2 2(*)

2 2

( 2) ( 2) 2 1
( 2) ( 2) 2 1
x y xy
x y xy

 − + − > ∧ >
⇔ 

− + − < ∧ < ⇔ ∅
 

 

1 

1 

2 

2 

X 

Y 
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20.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( ) ( )
2

2 2

L
( , ) arcsin 1

1

y x
f x y x y

x y

−
= + + −

+ −
 

 
 

{ }2 2 2 2( , ) / 0, 1 0, 1 1 1D x y y x x y x y= ∈ − > + − > − ≤ + − ≤  
 

2 20y x x y− > ⇔ <  
 

2 2 2 21 0 1x y x y+ − > ⇔ + >  
 

1 1 1 2x y x y− ≤ + − ≤ ⇔ + ≤  
 
 

1 

1 

2 

2 

X 

Y 

-2 

-2 

-1 

-1 
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21.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
2 2

2 2

3
( , ) L

1

x yxyf x y
x y x y

− − 
= + − + − 

 

 
 

2 2 2 2 2( , ) / 0, 0,3 0, 1 0xyD x y x y x y x y
x y

 
= ∈ > − ≠ − − ≥ + − > − 

  

 

• 

0 0

0 00 0
0

0 0 0 0 #

0 0

x y
x y

x yx y xy
xy

x y
x y xy x y

x y
x y

 > ∧ >
 > ∧ ∨
 < ∧ <− > ∧ > > ⇔ ∨ ⇔ ∨ −  − < ∧ < > ∧ <   < ∧ ∨

  < ∧ >

 

• 0x y x y− ≠ ⇔ ≠  
• 2 2 2 23 0 3x y x y− − ≥ ⇔ + ≤  
• 2 2 2 21 0 1x y x y+ − > ⇔ + >  

 
 
 
 

y x=  

2 2 3x y+ =  

2 2 1x y+ =  

X 

Y 
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22.- Aurkitu analitiko eta grafikoki honako funtzio honen definizio-eremua: 
2 2

2 2

L( 1) L( 1)( , ) L
4

y xx y x yf x y
xyx y

 −− + + + +
= +  

− −  
 

 
2 2 2 2 2 | | | |( , ) / 1 0, 1 0, 4 0, 0y xD x y x y x y x y

xy
 −

= ∈ − + > + + > − − > > 
 

  

a) 
2 21 0 1x y y x− + > ⇒ < + ⇒  

 
 

b) 2 1 0x y+ + >  

 
 

c) 2 24 0x y− − >  

 
 

d)  

| | | | 0
0  0

0
0  0| | | | 0

| | | | 0
0  0

0
0  0

y x
x y

xy
x yy x

xy y x
x y

xy
x y

 − >
 > > > ⇒  < <− > ⇒ ⇒

− <
 > < < ⇒  < > 

 

 
 
Aurreko zatien ebakidurak, beraz, definizio-eremua ematen digu: 

y=x

y=-x

x=2

y=1
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23.- Aurkitu analitiko eta grafikoki honako funtzio honen definizio-eremua: 
2 2

2

L( 4 4 7) L(6 )( , )
2 ( 2)

x y x y xf x y
x y

+ − − + + −
=

− − −
 

 
 
 

{ }2 2 2 2( , ) / 4 4 7 0, 6 0, 2 ( 2) 0D x y x y x y x x y= ∈ + − − + > − > − − − >  
 

2 2 2 24 4 7 0 ( 2) ( 2) 1x y x y x y+ − − + > ⇔ − + − >  
6 0 6x x− > ⇔ <  

2 22 ( 2) 0 ( 2) 2x y y x− − − > ⇔ − < −  

X 

Y 

2 2( 2) ( 2) 1x y− + − =

2( 2) 2y x− = −

6 



Matematika Aplikatua Saila  Kalkulu Infinitesimala 
 

24.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( )2 2( , ) 2 sinf x y x y x yπ = − − + +   

 
 

( ){ }2 2 2( , ) / 2 0 sin 0D x y x y x yπ = ∈ − − ≥ ∧ + ≥   

2 0 2x y x y− − ≥ ⇔ + ≤  

( ) ( )
{ }
[ ]

{ }
[ ]2 2 2 2 2 2

0 0
sin 0 2 ,(2 1) 2 ,2 1

n n
x y x y n n x y n nπ π π π

∈ ∪ ∈ ∪
 + ≥ ⇔ + ∈ + ⇔ + + 

 

   

Hau da, baldin 2 20 0 1n x y= ⇒ ≤ + ≤  
 baldin 2 21 2 3n x y= ⇒ ≤ + ≤  
 baldin 2 22 4 5n x y= ⇒ ≤ + ≤  (eskualde hau ronbotik kanpo dago, (2,0), (-2,0), 
(0,2) eta (0,-2) puntuak izan ezik) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Marrazturiko eskualdeak eta (2,0), (-2,0), (0,2) eta (0,-2) puntuek osatzen dute 
definizio-eremua. 

Oharra 2 2 2
2 2

2 2
(2 ) 2 2 4 2 0

2

x y y x
x x x x

x y

+ = ⇒ = − 〉 ⇒ + − = ⇔ − + = ⇔
+ =

:  

4 16 16 1 1 (1,1)
4

x y± −
⇔ = = ⇒ = ⇒  zuzenaren eta zirkunferentziaren arteko ukitze-

puntua da. 

Era berean, 2 2 2
2 2

2 2
(2 ) 3 2 4 1 0

3

x y y x
x x x x

x y

+ = ⇒ = − 〉 ⇒ + − = ⇔ − + = ⇔
+ =

 

4 16 8 2 2 2 21 1 1 ,1
4 2 2 2 2

x y
 ± −

⇔ = = ± ⇒ = ⇒ ±  
 

   zirkunferentziaren eta 

zuzenaren arteko ebaki-puntuak diren. 
 

X 

Y 

1 
2 2  

3  

2 
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25.Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 

( )
2 2 1

( , ) arccos
L 2

x y yf x y
xx y

 − −
= +   − −  

 

 

 

( )2 2 2( , ) / 1 0, L 2 0, 2 0, 0, 1 1yD x y x y x y x y x
x

  = ∈ − − ≥ − − ≠ − − > ≠ − ≤ ≤ 
  

  

2 2 2 21 0 1x y x y− − ≥ ⇔ − ≥  

 

 

 

 

( )L 2 0 2 1 1x y x y x y− − ≠ ⇔ − − ≠ ⇔ + ≠  2 0 2x y x y− − > ⇔ + <  

 

 

 

 

 

0 0x x≠ ⇔ ≠  

1 1y x y x
x

− ≤ ≤ ⇔ − ≤ ≤  

 

 

 

 

Eta zati guztien ebakidura: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

X 

1 -1 

2 2 1x y− =

Y 

X 

1 -1 

Y 

X 

2 -2 

X 

Y y x=

y x= −

Y 

X 

1 -1 2 -2 
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26.- Aurkitu analitiko eta grafikoki hurrengo funtzioaren definizio-eremua: 
2 2L(4 4 ) 1

( , )
x y xy

f x y
xy

− − + −
=

−
 

 
 
{ }2 2 2( , ) / 4 4 0,1 0, 0D x y x y xy xy∈ − − > − ≥ − >  

2
2 2 24 4 0 1

4
yx y x− − > ⇔ + <  (elipseak mugaturiko eskualdea. Elipse bera ez dago 

definizio-eremuan) 
1 0 1xy xy− ≥ ⇔ ≤  (hiperbolak eta euren bi adarren arteko eskualdea) 

0 eta 0 (4. koadrantea)
0 0

0 eta 0 (2. koadrantea)
x y

xy xy
y x
> <

− >⇔ < ⇒  > <
 

 
 

X 

Y 

1 

2 

-1 

-2 


